ULOHY A PROBLEMY

Rubriku vedie Stefan Znam, 816 31 Bratislava, Mlynska dolina. Rie-
$enia uloh uvedenych v tomto &isle poslite na adresu vediceho rubriky
do 31. XII. 1974.

B.27 = Problém 1 z ¢lanku M. Hejny, Metrické geometrie I (v tomto
Cisle, str. 35—48).

B.28 = Problém 2 (tamZe).

B.29 = Problém 3 (tamZe).

B.30 = Problém 4 (tamze).

B.31 = Problém 5 (tamZe).

B.32 = Problém 6 (tamZe).

RieSenie niektorych uloh z treticho zvizku Matematickych obzorov:

Riesenie ulohy B.9 (Michal Zajac). .
Pre () =04 - V), vi=0i=1 _.,n

(B)=(ﬁ1,"',ﬁn)’ ﬁi>0’ '§1Bi= 1

definujme
n 1
Mt(y’ ﬂ) = (l;ﬂ;y:)T .

Ak min y,—y,., max y, =y, tak pre ¢t £ 0, plati

I=1,...0 i=1,,..,n
n 1 n 1
(H)ys= (.zlﬂiy;)? = (_glﬂiy;)T =V

Pomocou L’Hospitalovho pravidla mame

limln M(y, B) = ¥ B;In y; = In [Ty,
t—0 i=1 i=1

o Mi(y. §) = 115 -

t—=0

83



Ak prejdeme v (+) k limitam, dostaneme

min(y) < [] »¥ £ max (y)
=i

a odtial po dosadeni y, = %/x;, n =k, §; = i

13

k

o
i=1
dostaneme dokazované nerovnosti.

Riesenie ulohy B./0 (Anton Hnath).

Ak n je jednociferné Cislo, tak tvrdenie je zrejmé. Teraz dokazeme po-
mocné tvrdenie: ak r > 1, tak a,.10" + ... + a4 > a, + ... + ay. Sku-
focne: - 10F > 1. & tak a W0 +a .10 '+ . tas>ata .
AU+ ta=a . +ta ;+F .. +a,. Plad teda filn) > [(#). Ak
f1(n) je aspon dvojciferné ¢islo, podobne ako vysSie sa da dokazat vztah

J1(n) > fr(n)

Takto budeme postupovat potial, kym v postupnosti

fo(n),f1("), f2(n),~ e

nedospejeme k jednocifernému &islu £,(n). Potom pre vSetky prirodzené i je
uz fi+n) = fi(n), a tym je dokaz ukonceny.

Riesenie ulohy B./4 (Michal Zajac).
@znacme X, = x, ... x; (x;. .. .x,,i=12 ...n;

Predpokladajme, Ze A je celé &islo, a pritom existuja také Cisla r a s,
l<r<s=<n 7epre x. a x_plati (x., x) = d > 1 (teda su sudeliteIn¢),
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n n n n
Potom d|[]x;, [Ix |1+ )Y X, ateda d|l +YX;d|X prei=
i=1 i=1 n i=1 i=1
— 12  natedad | Y X; (pri¢om symbol a l b znamena, ze a je delitelom
i=1

isla b).

Prirodzené ¢isla Y a Y + 1 su nesudeliteIné, a tak sme dostali spor, ktory
dokazuje tvrdenie.

Poznamka. Redakcia dostdva pomerne malo rieSeni dloh uverejnenych v tejto
rubrike. Obraciame sa preto na nasich Citatelov, aby ndm napisali, ¢i ulohy su prili§ né-
rocné, alebo poznamky o vhodnosti zamerania uloh.

Poznamky k problémom z 5. ¢isla Matematickych obzorov

Citatelia nas upozornili, Ze v ulohe B 22 by bolo vhodné na pravej strane implikacie
namiesto ,,m je prvocislo* pisaf ,,m nie je Cislo zlozené*. V pédvodnom zneni je totiz
uloha trivialne rieSiteIna.

Spravne rieSenia problémov z 5. ¢isla Matematickych obzorov:

Dr. Milo§ Franek, Gymnazium Prievidza: B2I, B 22, B23, B24, B 26.

Pavol Valent, ZDS Zemberovce: B 21, B 22.

Anton Hnath, Gymnazium Michalovce: B 21, B 22.
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