ULOHY A PROBLEMY

Rubriku vedie Stefan Zném, 816 31 Bratislava, Mlynské dolina. RieSenia tuloh
uvedenych v tomto zvizku peslite na adresu veduceho rubriky do 31. VIII. 1974.

B 21. Nech p; < p2 < ... < pp < ... je postupnost vSetkych prvoéisel.
Dokéite, ze pre n > 3 plati
n
I__[l Pi > P
S. Porubsky

B 22. Najdite vSetky prirodzené ¢isla n s vlastnostou

(v (m, n) =1)=m je prvotislo

S. Porubsky

B 23. Nech E, B’ sa dva linedrne normované priestory. Operator 7' : E —
— E’ nazyva sa aditivny, ak pre kazdé dva prvky z, y€ £ je T(x + y) =
= T(zx) + T(y); T sa nazyva homogénny, ak pre kazdé x € £ a reilne a
plati T(ax) = aT'(z).

Ak dimenzia £ =1 a E je redlny linedrny normovany priestor, tak
kazdy homogénny operitor 7' : £ — E' je aditivny a spojity. Dokdzte to!

T. Salat

B 24. Nech Ey, zna¢i m-rozmerny euklidovsky priestor s obvyklou normou
/’170
lell = |/ X &
E=1
(x = (&1, &, ..., &m) € Ey). Zostrojte operator 1': B, — E, ktory je homo-

génny a spojity, ale nie je aditivny.
T. Salét

B 25. Dokazte: ak dim E = 2, dim E’ = 1, tak existuje taky operator
T:E — E', ze T je homogénny a spojity, ale nie aditivny operétor.

T. Salat
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B 26. Nech (M, p) je metricky prlestor Zobrazenie g: M — Jl[ sa nazyva
izometria ak je bijektivne a ak naviac plati

vV 2,y €M : o, y) = o(9(x), 9()).

Mnozina G(M, p) vSetkych izometrii metrického priestoru (M, g) tvori
grupu (voci skladaniu).

a) Najdite (M, o) tak, aby grupa G(JM, p) bola izomorfnd s grupou Z,
zvyskovych tried podla modulu 7.

b) Pre aké prirodzené n existuje priestor (M, p) tak, ze G(M, p) je izo-
morfnd so Z, a sucasne plati

va,yeM,39eGM, ) :g(x) =y.
M. Hejny

Pozndmky k problémom zo 4. ¢isla Matematickych obzorov

Niekolki ¢itatelia nds upozornili, Ze problém B.15 by bolo vhodné doplnit
podmienkou a # w. Za spravne rieSenie povazujeme aj riesenie pévodnej aj takto
doplnenej ulohy.

Podobne sme postupovali aj v probléme B.20, kde v pdévodnom zadani
tvrdenie je neplatné, ale plati pre kladné w.

Sprévne riesenia problémov zo 4. &isla Matematickych obzorov:

Dr. M. Franek, Gymnézium, Prievidza: B.15, B.16. B.17, B.18, B.19, B.20.
Anton Hnath, Gymndzium, Michalovee: B.16, B.17, B.18.

Ludovit Hrdina, Bratislava, Zilinska 16: B.16, B.18.

Pavel Hrnéiar, Bratislava, SD I.. Stura: B.15, B.16, B.18, B.20.

Pavel Valent, ZDS, Zemberovce: B.17, B.18.

Peter Vrabel, Nitra, Pedagogické fak.: B.17, B.18, B.19, B.20.

Michal Zajac, Bratislava, Prirodoved. fak. UK: B.15, B.16, B.17, B.18, B.20.
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