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Beloslav Riecan

0 PRAVDEPODOBNOSTI A MIERE

ALFA, vydavatelstvo technickej a ekonomickej literatiiry, Bratislava 1972,
157 strdn, Kcs 11.—

Rychly rozvoj teorie pravdepodobnosti a matematickej statistiky a hlavne rozSi'renie
aplikdcii teoreticko-pravdepodobnostnych a matematicko-statistickych metod v roz-
licnych oblastiach vedy a techniky vyvol4vaju nutnost zvacsit mnozstvo vydavanej
literatiiry z tychto matematiokych disciplin. 2ial, v slovencine nebolo doteraz ziadnej
knihy venovanej modernej teorii pravdepodobnosti a matematickej statistike.
Zdkladom modernej teorie pravdepodobnosti — a na nej budovanej matematickej
Statistiky — je teoria miery a integralu. Uspesnym livodom do tychto oblasti je
recenzovana kniha B. Riecana.

Recenzovana kniha sa cleni na predslov a sedem kapitol. Kapitola | je venovand
elementdrnej teorii pravdepodobnosti. Zakladom livah je tu konecny priestor
elementdrnych udalosti. V tomto rdmci sa zavadza pojem udalosti, aditiVnej funkcie,
miery, pravdepodobnosti, dalej pojmy zavislosti a nezavislosti. Ako priklad sa uvddzajii
Bernoulliho schemy. Hovori sa tu tiez o nahodnej premennej, jej strednej hodnote
a distribufinej funkcii. Tieto livahy sii zakladom pre vSeobecnejsie livahy v tom
zmysle, ze umozhujii vytvorit si predstavu o tom, ako sa vo vseobecnosti buduje
teoria miery, integrdlu a teoria pravdepodobnosti. Toto sa uskutochuje v nasledujiicich
kapitoldch.

V kapitole 11 sa zavadza pojem miery a pravdepodobnosti na okruhu podmnozin
nejakej vSeobecnej mnoziny. Osobitne sa prebera dolezity priklad Lebesguovej
miery. O meratelnych funkciach a operacidch s nimi, ako aj o nahodnych premennych,
sa hovori v kapitole 111.

Kapitola IV je najobsiahlejSia. Buduje sa tu teoria abstraktneho integrdlu
a pomocou neho abstraktnd strednd hodnota. Integral sa definuje najprv pre jedno-
duche meratelne funkcie, potom pre nezdporne meratelne funkcie a nakoniec pre
lubovolne meratelne funkcie. Dokazuje sa dolezitd veta o monotonnej konvergencii
a dalSie vety o integrovatelnych funkciach. Je na mieste pripomemit, ze pri livahdch
o integrdli sa predpokladd, ze miera je definovand na okruhu. Az ked je vy-
budovany abstraktny integral, ukazuje sa, ako sa z miery definovanej na okruhu
moze ziskaf miera, definovana na sigma okruhu nad danym okruhom. Zavddzaju
a vySetrujii sa tiez takzvane nulove mnoziny. | v tejto kapitole sa venuje zvldStna
pozornosf Lebesguovej miere a Lebesguovmu integrdlu. Je tu dokdzand dolezitd
vlastnosf Lebesguovej miery, zvana regularnosf, ktora hovori, ze kazdd borelovskd
mnozina sa da zniitra aproximovaf uzavretymi mnozinami a zvonku otvorenymi
mnozinami. V tejto kapitole sa skiima tiez priestor vsetkych integrovatelnych funkcif
a ukazuje sa, ze je liplny.

V kapitole V sa hlbsie skiima pojem distribucnej funkcie ndhodnej premennej,
pouzivany uz v kapitole |. Zavadza sa tiez Lebesguova—Stieltjesova miera a odvod-
zuje sa priradenie medzi distribucnymi funkciami a Lebesguovymi—Stieltjesovymi
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mierami. Potom sa zavadza Lebesguov—Stieltjesov integral a pomocou neho sa
definuju momenty nahodnych premennych.

Kapitola VI hovori o strednej hodnote siicinu nezavislych nAhodnych premen-
nych a uv&dza citatela do problematiky zakonov velkych ci'sel.

V z4verecnej kapitole VIl sa najprv preberaju dvojne integrdly v rovine.
Potom sa pomocou dvoch mier na pn'slusnych sigma okruhoch zavddza vhodnA miera
na siicine tych sigma okruhov, to jest definuje sa sucin mier. To umoznuje dokdzat
ddlezitii vetu Fubiniho o integrdli podia siicinu mier. Ukazuje sa tiez, ako mozno
vysledky tykajiice sa siicinu mier aplikovat v teorii pravdepodobnosti, a to v siivislosti
s nAhodnymi vektormi. Nakoniec sa prebera vseobecna Bernoulliho schema.

Po strdnke metodickej i odbornej je material kmhy spracovany na vysokej lirovni.
Za primerane predbezne matematicke vzdelanie, umoznujiice lispeSne stiidium knihy,
treba povazovat priblizne take vzdelanie, ake sa dosiahne v prvych rokoch Stiidia
matematiky na univerzite alebo na technike.

Vydanie prdce B. Riecana treba uvi'tat. Isteze, text knihy mozno na niektorych
miestach vylepsit, co mozno urobit pri dalSom vydani, ktoreho sa zaiste tejto
sympatickej knizke dostane. Tym bude mozne odstranit i pomerne velke mnozstvo
tlacovych chyb, ktore posobia dost rusivo pri cftani. Treba tiez vyslovit nddej, ze
pri dalsom vydani bude kniha vybavena takou dolezitou vecou ako je vecny register.

Miloslav Duchoil, Bratislava

B. Klotzek

GEOMETRIE

VEB Deutscher Verlag der Wissenschaften, Berlin 1971, 318 str., 322 obr.

Kniha je pisand, ako ndvod pre ucitela gymndzia ako (najma pokial ide o ndpln)
vyudovat geometriu. Autor respektuje moderne prvky vo vyucovani matematiky
a vybudoval uceleny system, ktory je, podia jeho ndzoru, vhodny pre ziakov gymndzii.
Aj ked autor na niektorych miestach uvddza motivdciu postupu pri vyklade, predsa
nemozno povazovat knihu za vhodnii priamo pre ziakov, pretoze neobsahuje
prakticky ziadne priklady a je v nej mdlo liloh na cvicenie. Inak je v8ak kniha pisand
pristupnym 8tylom i napriek tomu, ze zachovdva preciznost vykladu.

Kniha sa cleni na 10 kapitol: 1. Incidencia, usporiadanie, pohyb (tu sii
uvedene axidmy, zdkladne pojmy a ich najjednoduchsie vlastnosti); 2, Dizky, vel-
kosti uhlov (porovndvajii sa lisecky a uhly vzhiadom na pohyb, vztahy medzi
stranami a uhlami v trojuholniku); 3. Kon8&trukcie v rovine (definuje sa kruznica,
jej vlastnosti a popisujii sa pomocky na konstrukcie a samotne zdkladne kon&trukcie,
najma trojuholnika); 4. Geometria pohybov v rovine (pomocou 'symetrii sa
popisuje grupa pohybov v rovine); 5. Uhol otocenia a vektor posunutia
(ide o vyklad vlastnosti orientovanych uhlov a vektorov); 6. Geometria vpriestore
a zdklady deskriptivnej geometrie (zdkladne vlastnosti priestoru a jeho zobraze-
nia v rovnobeznom premietani); 7 Vektorove priestory (vztahy medzi redlnymi
dislami a vektormi v rovine a v priestore); 8. Obsahy (pomerne vydareny pokus
o zavedenie miery litvarov); 9. Podobnost, funkcie uhla a livod do analytickej
geometrie; 10. Inesystemy axiom vgeometrii (livahy o nezdvislosti axiom a o lo-
bacevskeho geometrii).

Knihu odporiicam pre profesorov gymndzii vzhiadom na to, ze predstavuje jednu
z mdla pristupn;~ch publikdcii, v ktorej je spracovand Idtka z geometrie pre
gymndzid.

Vaclav Medek, Bratislava
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