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Cielom tohto clanku bude podat dokaz nasledujucej vety.
Veta. Nech n je prirodzene cislo a nech 7n{n) udava pocet olenov najdlhsej
postupnosti po sebe iducich prirodzenych cisel, z ktorych kazde ma prvo-

ciselne delitele len prvocisla ” pn i je rastuca postupnost vsetkych
prvocisel). Potom m{n) = Pn+i — 1, pricom existuje prave jedna posiupnost
s pozadovanou vlastnostou, a to postupnost (1,2, ..., pn+i — 13}«

Dokaz. Nech n je lubovolne prirodzene cislo. Pretoze kazde z cisel
1,2, ....pw+i — 1 prvociselne delitele iba prvocisla S Pm zrejme
m{n) ~ pn+i — l¢ Ostra nerovnost vsak nemoze nastat, pretoze 6leny
kazdej aspoh ), +i-clennej postupnosti po sebe iducich prirodzenych cisel
ddvajii pri deleni cislom pn+i zvysky vsetky cisla 0,1, 2,..., pn+i — la tak
niektory z nich je nasobkom cisla Pn+i, t. j. ma delitela prvocislo Pn+i >
> pPn- Teda m{n) — pn+i — L

V dalsom ukazeme, ze existuje prave jedna {pn+i — l)-clenna postup-
nost po sebe iducich prirodzenych cisel s vlastnostou, ze kazdy jej clen ma
prvociselne delitele iba prvocisla ™ pn-

Na zaklade vykonanych livah ma pozadovana postupnost nutne tvar

{apn+i -f 1, apnti + 2, ..., apn+i + {Pn+l — 1)} &)

kde a je cele nezaporne cislo. Ak a = 0, dostavame postupnost {1, 2, ...
..., pn+\ — 1}, ktora ma pozadovane vlastnosti. Ukazeme, ze za predpokladu
a > 0 niektory clen postupnosti (1) ma prvociselneho delitela p > pn-
Pouzijeme na to nasledujuce tvrdenie, zname z teorie cisel: Ak N > K,
tak V postupnosti prirodzenych cisel (N, N+ 1, N 2, ..., N-i- K—1}
existuje aspoh jedno cislo, ktore ma prvociselneho delitela > K (pozri [1],
str. 401). Staci v uvedenom tvrdeni polozit N — apn+i -f 1 a A" = Pn+i — -
Aka > 0, tak N > K, a teda v postupnosti (1) existuje clen s prvociselnym
delitelom p > K =Pn+i — " ™ Pn-
Tym je dokaz vety skonceny.

Pozndmka. V suvislosti s uvedenou vetou objavuje sa tento problem:
Nech n je prirodzene cislo a nech M{n) udava pocet clenov najdlhsej
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postupnosti po sebe iducich prirodzenych cisel, z ktorych kazde ma prvo
ciselneho delitela p ~ Pn- Urcif M{n), ako aj vsetky M{n)-c\enne postup
nosti po sebe iducich prirodzenych cisel s pozadovanou vlastnostou. V mom
grafii [1], str. 362, priklad 29 sa udava v pripade w > 1 dolne ohranicenii
pre funkciu M{n): M[n) ™ "Pn-i — 1-
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