MATEMATICKE OBZORY 7/1975

0 DELITELNOSTI POSTUPNOSTI PRIRODZENYCH (ISEL
PAVEL BARTOS, BRATISLAVA
Definicia. Nech {a;}}, {bi}}, » = 1 su postupnosti prirodzenych éisel.

Vravime, zZe
{aa}t [{bi} (1)
vtedy a len vtedy, ked
ai]bi,i:l,2,...,n (2)

Ak n = 1, ide o delitelnost prirodzenych ¢isel.

V dalSom dokdzeme vetu, naznacujicu, ze tato definicia moze priniest
nové poznatky v teérii cisel.

Veta. Nech rastice postupnosti prirodzenych &isel {ai}}, {bi}], n > 1,
ma]u td ista postupnost prvych diferencii a nech a, ;é by. Potom plati (1)
prave vtedy, ked

bi = uMayfa; + 1) ay, it —=1:2, ... n 3)
kde u je Iubovolné prirodzené cislo a
a az an
-M G  ; TN (e Sy LT T s 4
[ (@1, @z —a1) ~ (a1, 03— @) (@1, an — ay) ] @)

Dékaz. Podla predpokladu ai—a;_1 =bi—bi_1=di_1 >0, i =2,
3, ..., n. Polozme 6, =0, 0; =d1 +do + ... + di_1,2 =2, 3,..., n, potom
plati

Gi==ad, - 0ubp—bi o0 —=1.2,...n (5)

Existuja teda také prirodzené cisla ki, ze
by + 0= kilar + 1), b 1,2 =1,2,..,n (6)
Pretoze b, = kyay, vyplyva zo (6)

z ¢oho je zrejmé, ze
kbi—1= tial/(al, di) (8)

kde t; je prirodzené ¢islo. Zo (7) po malej iprave mame potom

e e T 9)

(a1, & — ay)
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Pretoze (a1, a;— aq) | @i, je ki prirodzené ¢islo. Z (9) vyplyva platnost
(3) a (4) pre ¢+ = 1, lebo (9) plati pre vietky + = 2, 3, ..., n.
Dosadenim (9) do (8) midme potom
uMa1
a;

B AL 1.2 (10)

teda (3) a (4) plati pre vSetky i = 1, 2, ..., n. Nutnost tychto podmienok
je tym dokazani. K ich postacitelnosti staci dokdzat, ze k; st prirodzené

a;a
¢isla. PretoZze (@1, ai— a1) | a1, plati a; it , teda a;| May.

| (@1, a; — ay)
Lahko sa tiez zisti, Ze b; —b;_; = a;— a;_;. Tym je veta dokazana.

Daésledok. Vo zvlastnom pripade mozno pouzit vetu na aritmetické po-
stupnosti prirodzenych é&isel prvého stupna s touze kladnou diferenciou.
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