RECENZIE

I. M. Gelfand — E. G. Glagoleva — A. A. Kirilov
METOD KOORDINAT

Izdatelstvo Nauka, Moskva 1971. 88 stran

Vysla knizotka, ktord iste potesi nielen tych, ktorym je uréena — ziakov ZDS,
ale aj ich sprievodcov v matematike — uéitelov ZDS. No iste bude zaujimavé aj pre
tych, ktorym je matematika konitkom. Na knizke je najcenejSia metoda. Je pisana
velmi putavou formou a uéi orientovat sa v zaplave latky, vybrat si podstatné a na za-
klade analégii samostatne objavovat nové poznatky. V knihe st na niektorych miestack
ur¢ité nepresnosti. Presnejsie povedané niektoré formuldcie nevystihuju striktne
autorov umysel. Domnievame sa vsak, Ze prdve mladym ¢itatelom tieto ,,nedostatky*,
nebudu prekazat a pochopia ich tak, ako to mal autor v imysle. Knihu moZno vrele
odporucat nielen tym ziakom, ktori uz maju uréity zdujem o matematiku, ale mohla
by zaujat aj tych, ktori citia k matematike urcité antipatie.

Knizka je rozdelené na dve c¢asti, ktoré obsahuju po troch paragrafoch.

V prvej c¢asti sa zavadzaji zdkladné pojmy pre analytické uréenie bodu na
priamke, v rovine a v priestore. Skimaju sa jednoduché geometrické miesta bodov
a na jednoduchych prikladoch sa ilustruje prevédzanie geometrickych tloh na
algebrické a naopak. Nové pojmy sa zavadzaja velmi zaujimavym spbésobom —
vychédzajuce z ich praktického pouzitia. Napriklad ur¢enie bodu v rovine pomocou
polérnej sustavy suradnic vychadza z prikladu, ktorym v lese zabludiv§iemu objas-
nime cestu, ked mu povieme: ,,0d obhorenej sosny (p6l) zabo¢te na vychod (smer),
prejdite dva kilometre (vzdialenost) a ste pri hajovni (bod).*

Druhé ¢ast poukazuje na tizku suvislost medzi algebrou a geometriou, t. j. na ana-
lyticka interpretéaciu geometrickych pojmov, ¢ize prelozenia geometrickych utvarov
a vztahov do jazyka éisel. Velmi prirodzenym spésobom, vychadzajuc z rieSenia
nerovnice pre dve a tri nezname, interpretujic tlobu geometricky, nastoluje otédzku
zavedenia Stvorrozmerného priestoru v suvislosti s rieSenim nerovnice so §tyrmi
neznamymi. Do tajov Stvorrozmerného priestoru zasvécuje Ccitatela opéat pri-
kladom: ,,Narysujte v rovine kruh a predstavte si, Ze ste domnelou bytostou dvoj-
rozmerného sveta, ktord sa moze pohybovat po rovine, no nemé moznost vychadzat
do priestoru. Potom hranica kruhu — kruznica — bude pre vés neprekonatelnou
prekazkou — nebudete méct vyjst z kruhu. Teraz si predstavte, Ze tato rovina s naiy-
sovanym kruhom sa nachadza v trojrozmernom priestore, a vy ste sa dovtipili, Ze exis-
tuje treti rozmer. Teraz uz konecne a bez tazkosti mézete vyjst za hranice kruhu, napr.
tak, Ze kruznicu jednoducho prekrocite. Teraz si predstavte, Ze ste bytostou trojroz-
merného sveta a Ze sa nachadzate vnutri gule, ktorej hranica — gulové plocha — je
pre véas nepreniknutelné. Potom nebudete moct vyjst za hranice tejto gule. Ak sa viak
tato gula nachddza v Stvorrozmernom priestore a vy ste sa dozvedeli o existencii
Stvrtého rozmeru, potom bez akychkolvek tazkosti moézete vyjst za hranice gule.*

Aj dalsie zvlastnosti Stvorrozmerného sveta, ktoré opisuje spisovatel—fantasta
H. Wells v jednej zo svojich poviedok, vysvetluje autor velmi prirodzenym spéso-
bom na zéklade analégii s dvojrozmernym a trojrozmernym priestorom. Dalej sa
v knizke poukazuje na uZito¢nost Stvorrozmernej geometrie pre sucasna fyziku,
zavidza sa presnejsie Stvorrozmerny priestor, definuje sa Stvorrozmerna kocka a gulova
plocha a napokon sa skuma struktira takejto kocky.

Kazdy odsek obsahuje jednak hodne vyriesenych prikladov, jednak hodne meto-
dicky usporiadanych cvi¢eni, na ktorych si ¢itatel méze dobre kontrolovat pochopenie

70



prebranej latky. Na jej ¢itanie a pochopenie nie su potrebné Ziadne Specidlne vedo-
mosti presahujice rdmec uéebnych osnov ZDS.

Stalo by za uvahu, ¢i aj u nds by sa nemohli najzndmejsi matematici venovat
pisaniu populdrno-vedeckych knih pre tych najmensich, tak ako to urobili autori tejto
knihy — vyznamni sovietski matematici. Cenné je u nich to, ze sa dokazali povzniest
nad uzkostlivi presnost v zaujme toho, aby sa dosiahla pritazlivost a zrozumitelnost
textu. ¢

Viera Zatkovd, Bratislava

S. Lipschutz

THEORY AND PROBLEMS OF PROBABILITY

Me Graw-Hill Book Company (Shaum’s Outline Series),
New York, St. Louis, San Francisco, Sydney, 1968, 153 stran.

Kniha je moderne ponatym uvodom do elementarnej tedrie pravdepodobnosti
s mnozstvom rieSenych prikladov i prikladov uréenych na cvicenie. Je rozdelena do sied-
mich kapitol. Za¢ina kapitolou o mnozinach a operacidch s mnozinami. Druhé kapi-
tola je venovanid permutdcidm, kombindcidam a dalsim otdzkam kombinatoriky.
Po tychto uvodnych kapitolach pomocného charakteru nasleduje kapitola venovana
zavedeniu pojmu pravdepodobnost ndhodnej udalosti. Pravdepodobnost sa zavadza
axiomaticky. UvaZuje sa zvlast najprv koneény pravdepodobnostny priestor, a potom
nekoneény priestor. Dalsia kapitola sa zaoberd podmienenou pravdepodobnostou
a nezévislostou ndhodnych udalosti a nezdvislostou pokusov. Najobsiahlejsia piata
kapitola je venovana doélezitému pojmu ndhodnéd premenné. Definuje sa rozdelenie
pravdepodobnosti, stredna hodnota a disperzia najprv pre ndhodnt premennt diskrét-
neho, a potom spojitého typu. Citatel, ktory nie je obozndmeny s pojmom integralu,
moze sa obmedzif na ndhodné premenné diskrétneho typu. Kapitola kon¢i dokazom
Cebysevovej nerovnosti a zékona velkych &isel. Zvlasdtna kapitola je venovana bino-
mickému, normalnemu a Poissonovmu rozdeleniu. Posledné siedmra kapitola obsahuje
stru¢ny vyklad zakladov tedrie koneénych Markovovych retazcov.

Kazda kapitola za¢ina struénym teoretickym tvodom, ktory obsahuje presné
formulécie zavadzanych pojmov a viet s motivujicimi a ilustrativnymi prikladmi.
Téato teoreticka ¢ast zaberd v priemere len asi jednu tretinu kazdej kapitoly. ZvySok
priestoru je venovany prikladom, ktorych je v knihe spolu 512, z toho 295 tplne roz-
rieSenych. RieSené priklady i priklady uréené na cvicenie st rézneho stupina obtaznosti.
Su volené tak, ze v tivode vyloZenu tedriu nielen ilustruja, ale aj postupne doplinuja
a rozSiruji. Prestudovanie riesenych prikladov arieSenie doplnujacich prikladov umozni
¢itatelovi pochopit vyloZenud tedriu a efektivne si osvojit uvedené poznatky.

Pre pochopenie obsahu knihy postatuje — aZ na malé vynimky — znalost stre-
doskolskej matematiky.

Prednostou knihy je zrozumitelnost vykladu spojené s modernym ponatim a pri-
meranou matematickou presnostou a predovsetkym mnozstvo vhodne volenych roz-
rieSenych i doplhujucich prikladov. To ju robi pouzitelnou a uzito¢nou pre znacéne
siroky okruh éitatelov,

Jan Ivan, Bratistava



H. Meier

PROGRAMMIEREN IM SCHULUNTERRICHT
Bayerischer Schulbuch-Verlag, Munchen 1973. 144 stran

Autor tejto rozsahom nevelkej knihy si postavil pred seba nelabkt tulohu: podat
stredoskolskému ucitelovi a ziakovi ut¢ebny text, v ktorom by vylozil podstatu pro-
gramovania na samoé¢innych pocitatoch a naucil véeobecnému pouzivaniu blokovych
schém a algolu pri zdpise algoritmu benych skolskych tloh. Treba hned na zaciatku
povedat, Ze sa to autorovi v plnej miere podarilo. Kniha je exemplarnou ukézkou,
ako treba pisat u¢ebné texty ndro¢nejSieho obsahu pre stredoskolské kadre alebo pre
samoukov.

Kniha je rozdelend do 6smich kapitol, v ktorych vykladom vlastnej problematiky
sa zaoberd pét prvych kapitol. Naznac¢ime strucne obsah jednotlivych kapitol.

Prvéa kapitola je filozofickym a didaktickym tvodom do problému vyu¢ovania
programovania na strednych skoladch. Okrem charakterizovania procesu vyutovania
tohto predmetu sa tu prijatelnym spésobom vysvetluji dnes ¢asto pouzivané pojmy
computer science a informatika ako moderné vedecké discipliny vyvolané vznikom
a rozvojom pocitactovej techniky a jej aplikécii.

Druhé kapitola je venovand pojmu algoritmus. Zaé¢ina sa intuitivnym ponatim
algoritmu, ktory je charakterizovany definiénymi vlastnostami vSeobecnosti, konec-
nosti a Jednozna.cnostl uvédza sa priklad Euklidovho algoritmu. Dalej sa pojem algo-
ritmu postupne upresnuje a jeho vlastnosti sa interpretuji na konkrétnych prikladoch.
V zéavere kapitoly je historicky néért vyvoja pojmu algoritmu, od Al-Hvarizmiho
az po Godela a Turinga.

Tretia kapitola je venovand opisu programovania pomocou blokovych schém.
Su to uvedené a charakterizované dnes pouzivané typy grafickych symbolov jazyka
blokovych schém, spoésoby ich spajania do sustavy a opis ich vnutorného obsahu.
Pritom st vsetky blokové schémy a ich ¢asti ilustrované nédzornymi prikladmi.

Stvrta kapitola mé za Géel vylozit podstatu programovacich jazykov typu algol.
Vychadza sa z grafickej schémy prenosu informécie informa¢nym kanélom, ako aj
schémy znazornujteej struktiru poc¢itatového systému a poukazuje sa na potrebu
usporiadania jednotlivych krokov vypoc¢tu danej ulohy do uréitej ¢asovej naslednosti.
Dalej sa prejde k ndzornej tlohe o rozumnom usporiadani elementdrnych ¢innosti
$kolského pomocnika (model Charly), v rémci ktorej sa z jednotlivych elementarnych
krokov (prikazov) zostavuje ur¢ité ucelend akeia (program), pri¢om sa pre prikazy
zavadza mnemotechnické oznacenie. Potom sa podrobne a nézorne popisuje konstruk-
cia takéhoto jazyka (MEMOS) pre hypoteticky poc¢ita¢. Definuju sa jednotlivé prikazy
jazyka MEMOS, opisuje sa ich matematicko-formalny zépis a technicka reprezentacia.
Uvadza sa koreSpondencia medzi strojovym a mnemotechnickym kédom a sémantic-
kym obsahom prislusného prikazu. V dalSej casti tejto kapitoly sa uvadza prehlad
na,jznémejéich programovacich jazykov klasifikovanych z hladiska strojovej a problé-
movej orientécie a osvetl’u]e sa pojem prekladameho programu.

Piata kapitola sa zacina podrobnym opisom jednctlivych syntaktlekych jednotiek
algolu potrebnych pre programovanie jednoduchych tloh bez podmienok, cyklov
a podprogramov. Vyklad syntaxe je sucasne sprevadzany opisom sémantiky vkla-
da.nych pojmov a ich pouzitie v exemplarnych ukézkach spolu s korespondenciou
s ich zépismi v blokovych schémach.

Dalej nasleduje definovanie a opis podmienok a podmienenych prikazov algolu a ich
vyjadrenie blokovymi schémami. Po zavedeni podmienenych prikazov uz mozno prejst
na prikazy skoku v programe a prikazy jednoduchych cyklov a ich kombinacie s pre-
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doslymi prikazmi. Vsetky tieto prikazy su ilustrované viacerymi rozmanitymi pri-
kladmi zapisanymi jednak v algole a jednak v blokovych schémach.

Napokon sa vysvetluji a vhodnymi prikladmi ilustruja pojmy bloku a lokalizacie
premennych, opisuje sa zostavovanie booleovskych vyrazov, zapis a ucel poli, potom
syntax cyklov typu for-until s danym pocé¢tom krokov a koneéne popis procedir, najprv
funkénych, a potom vlastnych, pricom sa vysvetluja pojmy formélnych a skutoénych
parametrov, ich substitucia, volanie procedury a pod. Na ilustraciu st pouzité vhodné
priklady, pricom sa pouziva dokonca trojfarebny zapis na zvysSenie odlisnosti prikazov
patriacich do réznych blokov.

Procedurami sa vyklad algolu kon¢i. Treba eSte poznamenaf, ze v kazdej z tychto
piatich kapitol je uvedeny cely rad nerieSenych tloh pre doméce cvicenia.

Siesta kapitola je stiborom rieSeni tychto tloh z jednotlivych kapitol, pritom
algoritmy su zapisané v blokovej schéme a k nej prislusnom algolskom programe.

Siedma kapitola je vlastne tabulkou niektorych zévaznejsich typov tuloh s ko-
reSpondenciou ich vyskytu v prislunych kapitolach a tvarom zapisu ich algoritmu
(blokova schéma — algol a pod.).

Posledna kapitola je zoznamom vhodnej uéebnicovej literatury z oblasti pro-
gramovania, programovacich jazykov a informatiky.

Jozef Sajda, Bratislava
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