ULOHY A PROBLEMY

Rubriku vedie Stefan Znéam, 816 31 Bratislava, Mlynské dolina. RieSenia tiloh uve-
denych v tomto éisle poslite na adresu veduceho rubriky do 31. IT1. 1975.

B33 = Problém 7%)
B34 = Problém 8
B35 = Problém 9
B36 = Problém 10
B37 = Problém 11
B38 = Problém 12

RieSenia niektorych tloh zo Stvrtého zviazku Matematickych obzorov

Uloha BI5 v uverejnenom zadani mé rieSenie; neexistuje také celé
¢islo z, aby vyraz
Wt — 3
U—a

bolo celym ¢islom pre vSetky celé ¢isla . Skutoéne: pre u = a uvedeny
zlomok nemsd zmysel.

Mnohi c¢itatelia nds upozornili, Ze dostaneme zaujimavejsiu ulohu,
ak sa budeme pytat na vsetky také celé ¢isla x, pre ktoré je hodnota uvede-
ného zlomku celym ¢islom pre vsetky celé ¢isla u # a (zdmerom autora
bola tiez tato obmena). Tu uvedieme riesenie pochadzajice od M. Franeka:

Nech ¢isla 2; aj x, maji ziadant vlastnost. Potom

= % ] Ut == 13y ur — x5

U—a U—a u—a :
je celé pre vsetky prirodzené ¢isla u, ¢o je mozné len pre x; = z,. Kedze
x = a” je rieSenim, md uloha prave toto jediné riesenie.

B16. Autorovo rieSenie. Podla zndmej nerovnosti pre aritmeticky
a geometricky priemer nezdpornych cisel plati:
22 + 4 = 4z (rovnost nastane prave pri x = 2),
4+ 2y 2 2]/235? (rovnost pri x = 2y).
Znésobenim tychto nerovnosti mame
(2 + 4) . (x + 2y)* = 4z . 8vy = 32x%,

pri¢om rovnost plati prave vtedy ked z = 2 a stcasne x = 2y, teda y = 1.
B20. Odpoved na uverejnenu ftilohu: Tvrdenie je nespravne. Mnohi

.* Problémy, ktoré dnes uverejnujeme, su z ¢lanku M. Hejného: Metrické geo-
metrie II, uverejneného v tomto zviizku Matematickych obzorov, str. 31.
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¢itatelia si v8imli okolnost, Ze dostaneme spriavne tvrdenie, ak budeme
predpokladat, ze u je kladné. Tu uverejiiujeme riesenie takto obmenenej
tlohy M. Zajacom:

n n o
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Oznatme f(v) = ) )i Potom f'(v) = ), o In 5 0. Teda f(v)
i=1 i=1
je klesajtca funkcia a odtial w2 bezprostredzne vyplyva nase tvrdenie.
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